1. Ndhodn4d veli¢ina je dand funkciou hustoty

/ k*x na [0, 1]
f(x) = - k na[1, 3]
\ k*(4-x) na[3,4] , indeO.
a) Nakreslite graf f a zistite hodnotu k. 2b

Hodnotu k ur¢ime na zaklade poziadavky, aby plocha pod grafom bola rovna 1. Na to netreba
integrovat, vysta¢ime s obsahom obdiznikov. Dva trojuholniky po krajoch spolu tvoria obdiZnik 1*k,
obdiznik v strede ma obsah 2*k. Z toho k=1/3.

b) Najdite distribucnt funkciu F(x) a vypocitajte P(2.5<x < 3.5). 3+2b

Pointegrujeme zvlast na kazdom intervale (s uz dosadenym k).

/ xN2/6
F(x)= - 1/6 + (x-1)/3
\ -x"2/6 +4/3*x-5/3

Hodnoty mimo intervalu [0, 4] vieme aké su.
c) Vypocitajte E(X). 3b

Kto chce, ma vzorec a modze si zaintegrovat. Kto nechce, ten pozrie a vidi symetricky graf medzi 0 a 4,
teda jeho stred je 2. To je spravna odpoved.



2. Rybdr dostal od Zeny prikaz ulovit 2 ryby. Cas ¢akania (v mindtach) na chytenie
jednej ryby je veli¢ina s rozdelenim Exp(0.03).

a) Aka je pravdepodobnost, Ze do hodiny ulovi prva rybu? 2b
Exponencialne rozdelenie 1-exp(-0.03*x) = 0.835 pre x=60

b) Aka je pravdepodobnost, Ze do hodiny chyti obe ryby? 3b
Erlangovo rozdelenie  1-exp(-0.03*x)*(1+0.03*x) = 0.54 pre x=60

3. Je dana nahodna veli¢ina X ~ N(p,6%) s nezndmymi parametrami. V 15 pokusoch
sme ziskali ako jej konkrétnu realizaciu vektor x s bodovymi odhadmi strednej
hodnoty m=3 a variancie s* = 4 (po&itané s korekciou 1/(n_1) ).

a) Najdite intervalovy odhad strednej hodnoty so spolahlivostou 0.95. 2b

Studentovo rozdelenie, k=14, 0.975-kvantil :  d=sqrt(4)*(2.1448)/sqrt(15)= 1.1076
Odhad je 3 +- 1.1076

b) Najdite intervalovy odhad variancie so spolahlivostou 0.95. 3b

Chi-kvadrat, riadok 14., 0.975 a 0.025 kvantily:
Odhad je 14*4*[1/26.12, 1/5.63] = [2.144, 9.947]



