
Test 11

Substitúcia v dvojnom integráli.

Pŕıklad. Vypoč́ıtajte ∫∫
M

xy

x2 + y2 + 1
dxdy

ak množina M je daná nerovnost’ami x2 + y2 ≤ 4, x ≥ 0, x ≤ y.

Riešenie muśı obsahovat’ celý postup.
Nakreslite množinu M .
Poṕı̌ste nerovnost’ami elementárnu oblast’.

Riešenie. Urob́ıme substitúciu do polárnych súradńıc

x = r cosφ,

y = r sinφ.

Popis oblasti v premenných r, φ vyzerá nasledovne

0 ≤ r ≤ 2,
π

4
≤ φ ≤ π

2
.

Teraz ∫∫
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x2 + y2 + 1
dxdy =
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