Mili nasi Studenti, predpokladdm, Ze sa odviazali a viazané extrémy ste zvladli
za 5 bodov, podobne aj elementdrne oblasti a teraz sa uz pokojne mozete
pustit do rieSenia integralov!

Priklad 10. Vypocitajte dvojny integral na elementarnej oblasti M, ak
2
ffM % dxdy, a M jeohrani¢end krivkamixy =1, y = 4x, x = 3.
RieSenie.
Nakreslite siju. M je elementdrna oblast typu xy, zistime prieseénik kriviek

y = i ay=4x.

(RiesSime sustavu dvoch rovnic o dvoch neznamych). Ak ddme do rovnosti
vyjadrenia y dostaneme kvadratickud rovnicu 4x? = 1, ktorej korene su

X = i% . Z obrazka je zrejmé, Ze pre popis oblasti M je potrebny koren x = + %
Odtial dostaneme, Ze % <x<3.
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Pre takéto x je < < 4x, preto dana oblast M je zdola ohrani¢ena krivkou

y = % azhora priamkou y = 4x, ateda % <y < 4x.Spolu s prvou

podmienkou dostavame
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Najprv vypocitame K (x)

K(x)—f4x;—dy x [ 31,] = x3- —Zx
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Teraz ffM dxdy f(x ——x)dx [——— =122
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Priklad 11. Vypocitajte dvojny integral na elementarnej oblasti M, ak
ffMgdxdy, a M je ohrani¢ena krivkami x = 2 + siny,x =0, y = 2m, y = 0.
Riesenie.

Ak si nakreslite M, je zrejmé, Ze M je elementarna oblast typu yx.

0<y< 2m,
0 <x<2+siny.

Najprv vypocitame
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Teraz ffMgdxdy= %fozn(Z + siny)?dy= %fozn (4 + 4siny + sin?y) dy =
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( Vyuzili sme pri integrovani rovnost sin?y =

Pr.13 vam da zabrat, ale je za bod !!Poslite mi riesenie!

Posielajte rieSenie na mail: elena.pastuchova@stuba.sk, ja som ten Mikul3s,
ktory dava body za bonusové priklady!
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Priklad 14. Vypocitajte dvojny integral na elementarnej oblasti M, ak

f f xy dxdy
M

a M je ohrani¢end krivkami 2x =y%*ay =x— 4.
RieSenie.

Takto priblizne vyzera M:

Z obrazku vidite, Ze M elementdarna oblast typu yx. Musime zistit priese¢nik
2

kriviek 2x = y? ay = x — 4 .Vyjadrime x =y7 a x=y+4

(RieSime sustavu dvoch rovnic o dvoch neznamych). Ak ddme do rovnosti

vyjadrenia x dostaneme kvadratickl rovnicu y? — 2y — 8 = 0, ktorej korene
su

yi=4, y,=-2 ajezrejmé,ze —2 <y <4 atiei, ze dana oblastje

2
je zdola ohrani¢ena parabolou x = y? a zhora priamkoux =y + 4

a teda y?z <x <y +4.Spolu s prvou podmienkou dostavame
—2<y<4
%SxSy+¢
Najprv vypocitame
y+4
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Priklad 15. Vypocitajte dvojny integral na elementarnej oblasti M, ak

ﬂ x%ydxdy
M

a M je ohrani¢end nerovnostami y2>0, y<1-/x/.

RieSenie.
Ak si nakreslite M, je zrejmé, Ze je vyhodnejsie, ked' M povazujeme za
elementarnu oblast typu yx.

0<y<1,

y—1<x<1-y.
Najprv vypocitame

1-y x3 1-y
K(y) = f x?ydx = y[—]
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