Mili nasi Studenti, predpokladdm, Ze uz ste sa prepracovali cez
diferencialny pocet, urobili ste si testy v Moodle, ziskali bonusové body a plny
chuti ste sa pustili do prvej predndsky z integralneho poctu!

Musite uznat, Ze aj ked'je to matematicky text, je maximalne zrozumitelny!!!

Pokusim sa tieZ zrozumitelne vyriesit par prikladov a tiez ponuknut
moznost ziskat bonusové body.

Priklad 1. Popiste mnoZinu M ako elementarnu oblast typu xy alebo yx, ak
M je trojuholnik ABC, kde A = [0,1]; B = [1,1]; C = [1,3].
RieSenie.
Trojuholnik ABC je elementarna oblast typu xy. (Nakreslite si ho.) Najprv si
vSimnime, Ze vSetky body trojuholnika maju x-ovud sdradnicu0<x<1
Trojuholnik je zdola ohraniceny useckou AB, a zhora je ohraniceny UsecCkou
AC. Tato leZi na priamke y — 1 = E(x —0) Cizey =2x+ 1.
(Ak A=[x;,y,] a C=[x,,v,], potom priamka, na ktorej lezi Usetka AC

— 02=y1)

ma rovnicu y — y; = P (x—2x1). )

Tedal <y < 2x + 1 aspolu s prvou podmienkou dostavame
0<x<1
1<y<2x+1

Tento trojuholnik méZzeme chapat ako elementarnu oblast typu yx.

PopiSte ju a poslite za plusko.

Priklad 4. PopiSte mnozinu M ako elementarnu oblast typu xy alebo yx, ak
M je ohranicend krivkami xy =2 a x+y=3.

RieSenie.



MnoZina M je elementarna oblast typu xy. (Nakreslite si ju.)
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Cize jednu vetvu hyperboly y = ~ Vprvom kvadrante ,pretneme” priamkou
y=3—x.

Najprv zistime, priesecnik oboch kriviek. (RieSime sustavu dvoch rovnic

o dvoch nezndmych.)
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KedZe xy = 2 potom y = atiezkedze x+y =3 potomy=3—x.

Ak dame do rovnosti vyjadrenia y dostaneme kvadraticku rovnicu
x?—3x+2 =0, ktorej korene su
x;=1ax,=2 ajezrejmé,zie 1<x<2 atiez e danaoblast je

je zdola ohranicena krivkou y = % a zhora priamkouy =3 —x

2
a teda ;SySB—x.
spolu s prvou podmienkou dostavame
1<x<2
2
<y <3 —
SSYS 3 —x.

Priklad 6.
Vypoditajte dvojny integral na obdiZniku I, ye* Y dxdy

RiesSenie.

Pouzijeme Fubiniho vetu a teda
fol fOZ yex+ydxdy — fol (J-OZ yex+y dy) dx =**

Vypocitame najprv 2 yexty d pomocou metddy per partes, (premennd je
y, konstanta je x)

f=y f=1

g|=8x+y g= ex+y



potom
(J‘Z ex+yd )_[ x+y]2 _ 2 x+yd =2 xX+2 __ 0 _[ x+y]2_ xX+2 X
0 Y y)=lye*™ 5 —(J, e y )=2e eXtV]3 = eX*2 e
Pokracujeme
1/ 02 1
**= (fo ye*ty dy) dx = [ e**? +e¥dx= [e**? + e¥]g=

ed +el —e?—1.

Pr.7 pocitame podobne, poslite mi rieSenie za plusko.



