CVICENIE 8.
Dvojny integral.
Definicia. Nech ¢(z),%(z) : [a,b] — R si spojité funkcie.
Nech Vz € (a,b) ¢(x) < ¥(z). Mnozinu
Myy = {[z,y] € R*; a <2 <b, p(z) <y <(2)}
nazyvame elementarna oblast typu zy.

Definicia. Nech ¢(y),¥(y) : [¢,d] — R st spojité funkcie.
Nech Vy € (¢,d) ¢(y) <(y). Mnozinu

My, ={[z,y] € R* c <z <d, o(y) <z <¢(y)}
nazyvame elementarna oblast typu yx.

Popiste mnozinu M ako elementarnu oblast typu xy alebo typu yzx.

1. M =1[0,1] x [1,3].

2. M je trojuholnik ABC A=10,1], B=[1,1], C =1,3]
3. M je trojuholnik ABC A =11,1], B=13,2], C = [3,3]
4.

M je ohrani¢ena krivkami zy =2, v +y = 3.
Veta (Fubini na intervale). Nech M = [a,b] X [¢,d] a f : M — R je integrova-

telnd funkcia. Nech pre kaZdé x € [a,b] existuje integrdl

d
K(x)=/ flz,y)dy

//f(x,y)dasdy/abK(o:)dx/ab </cdf(x,y)dy> dz.
M

Vypocitajte dvojny integral na obdlzniku

5. //nydxdy ak M =10,1] x [1,3].
M

Potom

6. // ye" Y dxdy ak M =10,1] x [0, 2].
M

7. //xysinyd:z:dy ak M = [1,2] x [0, §].
M

Vysledky

.0<z<1, 1<y<3
2.0<z<1, 1<y<2x+1

3. 1<x<3, %(m—&-l)ﬁyﬁx
4. 1<2<2, 2<y<3-z

5.% 6. e3—e?+e—1 7.%



