CVICENIE 1.

Priestor R?, R3.
Vypoéitajte d(A, B) vzdialenost bodov A, B v rovine R?.

1. A=(2,1), B= ( ,3).
2. A= (— 3), B=(1,-4).
Vypomtaﬁe d(A, B) vzdialenost bodov A, B v priestore R®.
3. A=(1,-2,3), B=(2,1, 4)
4. A= ( ’)7 ( , —4, )

Nakreslite vektor OA a vypocitajte jeho dizku ak O je zaciatok suradnej sistavy
5. A=(2,1)
6. A=(2,1,-2)

Napiste rovnicu priamky, ktord prechddza bodmi A, B.
7. A=(3,1), B=(1,-1).
. A=1(2,0), B=(0,2).
9. A=(2,-1,1), B=(1,2,-3).

o g}

Napiste rovnicu roviny, ktord prechddza bodmi A, B, C.
10. A=(2,-1,1), B=(1,2,-3), C =(0,1,-1).

Napiste rovnicu roviny, ktorda prechddza bodom A, a je kolmd na vektor 7.
11. A=(1,-2,1), 7= (1,1,-2).

Vypoéitajte skalarny sucin vektorov i, v.
12. @ =(2,-1), 7= (2,3).
)

13. a‘:(2,—1 7= (1,2).
14. 4= (2,—-1,4), v=(4,2,3).
15. 4 =(2,—-1,4), v =(-5,2,3)
Je dany vektor i, ndjdite k nemu kolmy vektor v.
16. @ = (1,2).
17. 4= (2,1,2).

Je dany vektor i, najdite k nemu dva kolmé vektory v, w tak aby ziaden z nich
nebol nasobkom druhého.
18. i = (2,1,2).

Su dané vektory  ,v najdite vektor w, kolmy k obom.
19. @« =(2,-1,1), ¥=(-1,2,-3).



Funkcia viacerych premennych.

Definicia. Zobrazenie f, ktoré kazdému & € A C R" priradi jediné y € R,
nazyvame funkcia n premennych. Znacime f: A — R.
Mnozinu A nazyvame defini¢ny obor. Znacime Dy.
Mnozinu Hy = {y € R; takych, ze 3z € Dy, y = f(Z)} nazyvame obor hodnot.
Mnozinu Gy = {[z,y] € R"™'; z € Dy, y = f(Z)} nazyvame graf funkcie f.

Popiste a nakreslite mnozinu Dy, definiény obor funkcie f, ak
1
20. = —.
fz,y) p”
21 f(z,y) =

2. f(z,y) = VT Fy.
23. f

24. f(x,y) =

25. f(z,y) =1n zy.
26. f(

V R? nakreslite graf funkcie f, ak
27. f(z,y) =3z +4y—1

Nakreslite vrstevnicu grafu funkcie f pre z = 0 a pre z = 1. Nakreslite rez grafu
funkcie f rovinou x = 1, a tiez rovinou x = 0. N4jdite obor hodnét Hy.

28. f(x,y) = (z —1)2 + (y —2)? — 2.

Nakreslite vrstevnicu grafu funkcie f pre z = 1. Nakreslite rez grafu funkcie f
rovinou x = 1, a tiez rovinou x = 0. Nakreslite obor hodnét Hy. Najdite minimum
oboru hodnét.

1

29. f(z,y) = Zrop

Nakreslite vrstevnice grafu funkcie f pre z = 1, z = 2, z = 3. Nakreslite rez
grafu funkcie f rovinou x = 1, a tiez rovinou x = 0. Nakreslite obor hodnot.
N3§jdite infimum oboru hodnét.
30. f(z,y) = 2% — 32,

Nakreslite vrstevnice grafu funkcie f pre z = 0, z = 1, z = —1. Nakreslite rez
grafu funkcie f rovinou y = 0, a tiez x = 0. N§jdite obor hodnét.
31. f(z,y) = /1 —22—y>2

Urcte definiény obor. Nakreslite vrstevnice grafu f pre vhodné hodnoty z.
Nakreslite rez grafu funkcie f rovinou y = 0, resp. « = 0. Nakreslite obor hodnot.
Najdite maximum a minimum oboru hodnét.

x
Urcte defini¢ny obor.

Pozn.: Sledujte na grafe spréavanie sa funkcie v okolf bodu (0, 0).
Nakreslite vrstevnice. Nakreslite rezy z = 0, x = 1. N4jdite obor hodnot.



19.

Vysledky.

V5 2. /58 3. V59 4. V35 5. V5 6. 3
r=3-2t y=1-2¢ .x=2-2t y=2¢t

r=2—-t y=—1+3t z=1-4¢

x=2—-t—2s y=-14+3t+2s z=1—4t— 2s (rieSenie modze byt aj v inom
tvare.)

cr—14y+2-2(>2-1)=0

—_

13. 0 14. 18 15. 0

= (—2,1) (rieSen{ je nekonecne vela, kazdé iné je ndsobkom ¢.)

¥ = (1,2, —2) (rieSeni je nekone¢ne vela, vid priklad 18.)

U= (-1,2,0), o =(1,2,—2) (rieseni je nekonecne vela, kazdé iné je linedrnou
kombindciou ¥, 7.)

w = (1,5, 3) (rieSen{ je nekonecne vela, kazdé iné je ndsobkom .)

Obrézky v prikladoch 20 az 32 si mozete skontrolovat pomocou vhodného softvéru.

20.
21.
22.
23.
25.
27.
28.
29.
30.
31.
32.

Dy =R*\{[z,y]; 2=0 V y =0}
Dy =R \{lz,yl; 2=y V = —y}
Dy = {[z,y]; > —y}

Df:{[m,y}; —1<z<1A |y>1}

Dy = {[z,y]; zy > 0}
Hy=R

Hf = [—2,00}

Hf = (0,00]

Dy =R Hy=R
Dy ={[z,y]; 2® +y*> <1}, Hf =[0,1]



