                                                ALGEBRAICKÝ  SLOVNÍK

ALGEBRA  BOOLEOVA  je množina s 2 binárnymi a jednou unárnou operáciou, ktoré 

                     spľňajú vlastnosti  (L1)  -  (L10) .

                     
[image: image1.wmf]®

 komplementárny distributívny zväz

ATÓM  je prvok pokrývajúci najmenší prvok posetu.

AUTOMORFIZMUS  je bijektívny endomorfizmus.

CYKLUS :  Permutácia  
[image: image2.wmf]p

 sa volá cyklická ak  
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(i1) = i2 , 
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(i2) = i3 , ... , 
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(is) = i1   a  
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(j) = j
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j
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{1,2,... n} \ {i1,i2,... is}. Značíme (i1,i2, ... is) .Číslo s voláme  DĹŽKA  cyklu.

                    Ak  s = 2  ide o TRANSPOZÍCIU. Dva cykly sú  DISJUNKTNÉ  ak sú disjunktné

                    množiny prvkov figurujúcich v zápise cyklov. 

DIAMANT  je modulárny, nedistributívny 5-prvkový zväz.

DĹŽKA n-prvkoného reťazca je  n-1.

DĹŽKA  POSETU  je supremum dľžok reťazcov v posete. 

EKVIVALENCIA :
[image: image9.wmf]®

 relácia 

Trieda ekvivalencie :  Nech ~ je ekvivalencia na množine A. Pre  a
[image: image10.wmf]Î

 A je  [a]~ = {b
[image: image11.wmf]Î

A: a~b} 

                                    triedou  ekvivalencie prvku a.

            FAKTOROVÁ množina k A podľa ekvivalencie  ~  je množina  A/~ = {[a]~ : a
[image: image12.wmf]Î

 A }.
ENDOMORFIZMUS  je morfizmus z  grupoidu G do G.

GENERÁTOR  cyklickej grupy je taký prvok grupy, že všetky ostatné prvky sa dajú napísať

                          ako jeho mocniny.

GRUPA  je monoid, v ktorom ku každému prvku existuje prvok inverzný. Grupa G sa nazýva

              CYKLICKÁ, ak v nej existuje prvok  a taký, že 
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 b
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 G   b=ak  pre nejaké k
[image: image15.wmf]Î

 Z. 

               Potom  prvok a voláme GENERÁTOROM grupy G.
               SYMETRICKÁ grupa stupňa  n  je množina všetkých permutácií  n-prvkovej množiny 

               s operáciou  skladania zobrazení.

GRUPOID  je dvojica  (A,
[image: image16.wmf]o

 )  kde  A je neprázdna množ. a 
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 je binárna operácia na  A.
                  grupoid je ABELOVSKÝ  ak je operácia 
[image: image18.wmf]o

 komutatívna.

INFIMUM  množiny je najväčšie zo všetkých dolných ohraničení danej množiny.

IZOMORFIZMUS  je bijektívny morfizmus.

JADRO  kongruencie je tá trieda rozkladu podľa kongruencie, do ktorej patrí jednotkový prvok  

JADRO morfizmu: Nech 
[image: image19.wmf]j

: G
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H  je morfizmus grúp. Množina  Ker(
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) = {x
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G:
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(x) =eH}

               sa nazýva jadrom morfizmu 
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.

KOMPLEMENT vo zväze: Vo zväze L s najmenším prvkom 0 a najväčším prvkom 1 má prvok

                            x
[image: image25.wmf]Î

L komplement  x’
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L ak platí :  x
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x’ =1 ,  x
[image: image28.wmf]Ù

x’ =0 .

KONGRUENCIA na grupe:  Ekvivalencia 
[image: image29.wmf]Q

 na grupe (G,
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) sa nazýva kongruenciou  ak 
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 x,y,u,v 
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G     ( x
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y  , u
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v)  
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 (  x
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u 
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 y
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v ) .

KONGRUENCIA na zväze: Ekvivalencia 
[image: image39.wmf]Q

 na zväze L sa nazýva kongruenciou  ak
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 x,y,u,v
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L

                              platí :    ( x
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y  , u
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v)  
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 (  x
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u 
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 y
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v )  aj  (  x
[image: image48.wmf]Ú

u 
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 y
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v )  

KOSET :  Triedy pravého (ľavého) rozkladu grupy voláme pravé (ľavé) kosety.
MONOID  je pologrupa v ktorej existuje jednotkový prvok.  

MORFIZMUS grupoidov: Nech (G,
[image: image51.wmf]o

), (H,
[image: image52.wmf]*

)  sú  grupoidy. Zobrazenie  
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: G
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H  také, 

                        že
[image: image55.wmf]"

 x,y 
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G  
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(x
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y) =  
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(x)
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[image: image61.wmf]j

(y)  nazveme morfizmom grupoidu G do H .

MORFIZMUS  zväzov :  Nech  (L1,
[image: image62.wmf]Ù

1,
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1) , (L2,
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2,
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2)  sú zväzy. Zobrazenie  
[image: image66.wmf]j

: L1
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 L2 

                     sa nazýva zväzový morfizmus ak 
[image: image68.wmf]"

 a,b
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 L1  platí :
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(a
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1b) =  
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(a) 
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2 
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(b)
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(a
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1b) =  
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(a) 
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2 
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(b)

OHRANIČENIE : Nech  (P,
[image: image80.wmf]£

)  je poset ,  X
[image: image81.wmf]Í

P. Prvok a
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P sa nazýva  HORNÝM  ohraničením

                              množiny X ak  
[image: image83.wmf]"

 x
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X   a
[image: image85.wmf]³

x . Prvok  b
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P  je  DOLNÝM  ohraničením  X  ak
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 x
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X   b
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x .

OPERÁCIA : Nech A je neprázdna množina, n
[image: image90.wmf]Î

N . Zobrazenie  f: An 
[image: image91.wmf]®

A  nazveme n-árnou

                       operáciou na A. Pre n =1 unárna, pre n=2 binárna,  ...

                       Binárna operácia 
[image: image92.wmf]o

 na A je KOMUTATÍVNA ak
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 x,y
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 A  je  x
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y =y
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x ,

                       ASOCIATÍVNA ak 
[image: image97.wmf]"

 x,y,z 
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 A je  (x
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y)
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z = x
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(y
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z)  ,

                       Operácia 
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 je  DISTRIBUTÍVNA  vzhľadom na  
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  ak  
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 x,y,z 
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 A je

                       x
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(y
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z) =( x
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y)
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(x
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z)   aj   (x
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y)
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 z = (x
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z)
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z)  .

                        Ak existuje  e
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 A , že 
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 x
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A  je  x
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e =e
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x= x  hovoríme , že  e  je

                        JEDNOTKOVÝM  (neutrálnym)  prvkom operácie  
[image: image122.wmf]o

  .

                        NULOVÝM  prvkom je taký prvok 0
[image: image123.wmf]Î

 A , že   0
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x =x
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0=0   
[image: image126.wmf]"

 x
[image: image127.wmf]Î

A .

PENTAGON  je nemodulárny 5-prvkový zväz.

PERMUTÁCIA množiny A je každá bijekcia z A na A.   Permutácia je PÁRNA  (resp. nepárna)

                           ak jej rozklad na súčin transpozícií má párny (resp. nepárny) počet činiteľov. 

PODGRUPA : Neprázdna podmnožina H grupy G je jej podgrupou ak je uzavretá vzhľadom na

                         grupovú operáciu a s každým prvkopm obsahuje aj prvok k nemu inverzný.

                         H je  NORMÁLNA  (invariantná) podgrupa G ak  
[image: image128.wmf]"

x
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G  je  xH = Hx .
PODZVÄZ : Nech (L,
[image: image130.wmf]Ú

Ù

,

)  je zväz. L’
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 L . Ak  
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a,b
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 L’ platí   a
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b
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 L’ ,   a
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b
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 L’

                     tak  L’ nazývame podzväzom zväzu  L. 
POLOGRUPA  je grupoid s asociatívnou operáciou. Ak je navyše operácia aj komutatívna

                          ide o ABELOVSKÚ pologrupu. 

POLOZVÄZ  je poset v ktorom každé dva prvky majú infimum.                

POSET : Dvojica (A ,
[image: image138.wmf]£

) , kde  A je množina a 
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 je čiastočné usporiadanie na A , sa volá poset.

               V posete prvok  y  POKRÝVA  prvok x ak  x
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y ,  x
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y  a  
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 a
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 A také, že x
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a
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y ,

               platí  x=a alebo  a=y.  

PROJEKCIA : Zobrazenie p: A
[image: image146.wmf]®

 A/~  sa nazýva projekciou množiny A na jej faktorovú množinu.

PRVOK: Nech X je podmnožina posetu P. NAJMENŠÍM  prvkom X  je také a
[image: image147.wmf]Î

X, že
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x
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X  a
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x.

                NAJVäČŠÍM  prvkom X  je také b
[image: image151.wmf]Î

X , že b
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x 
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 x
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X .

                c
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X  je MINIMÁLNYM prvkom X ak 
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 x
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X   x
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c 
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 x=c.

                d
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X  je MAXIMÁLNYM prvkom X ak 
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 x
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X   x
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d 
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 x=d.
                 JEDNOTKOVÝ 
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  operácia

                 NULOVÝ 
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  operácia

                 INVERZNÝM  prvkom k prvku  x monoidu  (G,
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 )  nazveme taký prvok  x-1 
[image: image168.wmf]Î

 G  ,

                 že  x
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x-1 = x-1
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x = e .  ( e  je jednotkový prvok)  
RÁDOM  GRUPY  nazveme počet jej prvkov.

RÁDOM  PRVKU  a grupy  G  je najmenšie prirodzené číslo  n>0  také, že  an = e . Ak také n 

                 neexistuje hovoríme, že G  má nekonečný rád.  
RELÁCIA:  Relácia na množinách  A1 , A2 ... An  je ľubovolná podmnožina  R
[image: image171.wmf]Ì

 A1 x A2 x ... x An .

                    Pre  n =  2 sa relácia nazýva  BINÁRNA  Ak  R
[image: image172.wmf]Ì

 A x A , ide o reláciu na množine  A.
                    Nech  φ 
[image: image173.wmf]Ì

 A x B , ψ 
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 B x C . SÚČINOM relácií  φ a ψ  nazveme zloženú reláciu

                       φ ◦ ψ = { (x,z) 
[image: image175.wmf]Î

 A x C : 
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 y
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B , (x,y) 
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 φ , ( y,z)
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 ψ }.

                    INVERZNÁ relácia :  Nech  φ 
[image: image180.wmf]Ì

 A x B. Inverznou reláciou k φ nazveme reláciu

                                     φ-1= { (y,x) 
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 B x A :  (x,y) 
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 φ }. 

                    IDENTICKÁ  relácia :  
[image: image183.wmf]r
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 A x A je identická ak  
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= { (x,x) : x
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A }.
Relácia 
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 A x A je REFLEXÍVNA  ak 
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x
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A  (x,x) 
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 ,

                                je SYMETRICKÁ  ak 
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x,y 
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A  (x,y) 
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 EMBED Equation.3  [image: image197.wmf]Þ

(y,x) 
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,

                                je TRANZITÍVNA  ak 
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x,y,z 
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A  ((x,y) 
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, (y,z) 
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)
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 (x,z) 
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,

                                je ANTISYMETRICKÁ  ak 
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x,y 
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A  ((x,y) 
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, (y,x) 
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)
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(x=y) .

Relácia 
[image: image216.wmf]r


[image: image217.wmf]Ì

 A x A je EKVIVALENCIOU ak je reflexívna, symetrická a tranzitívna.

REŤAZEC : Lineárne usporiadaná množina.

ROZKLAD MNOŽINY : Rozkladom neprázdnej množiny A nazveme každý systém neprázdnych 

                    podmnožín  {Ai}i
[image: image218.wmf]Î

I  množiny A  taký, že 
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 a
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 A  
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!  i
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 I  že  a
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 Ai . Množiny  Ai

                    nazývame  TRIEDY  rozkladu. 

ROZKLAD GRUPY :  Nech H je podgrupa grupy G . PRAVÝ  rozklad G podľa podgrupy H 

                                      je množina { xH: x
[image: image224.wmf]Î

G }. ĽAVÝ rozklad je  {Hx: x
[image: image225.wmf]Î

G }.

SUPREMUM  množiny je najmenšie zo všetkých horných ohraničení množiny.

TRANSPOZÍCIA : Cylkická permutácia s dľžkou cyklu 2.
TRIEDY rozkladu  grupy  (Z,+)  podľa podgrupy  nZ  nazývame  ZVYŠKOVÉ  triedy modulo  n .
USPORIADANIE : Relácia 
[image: image226.wmf]£

 na množine A , ktorá je reflexívna, antisymetrická a tranzitívna

                   sa nazýva ČIASTOČNÝM usporiadaním. Ak pre každé x,y
[image: image227.wmf]Î

A  platí  x
[image: image228.wmf]£

y alebo y
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x ,

                   ide o LINEÁRNE usporiadanie.

ZOBRAZENIE :  Reláciu  φ 
[image: image230.wmf]Ì

 A x B  nazveme zobrazením množiny A do množiny B  

                      ak  
[image: image231.wmf]"

x
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A  
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! y
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B  také, že (x,y) 
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 φ .

                      A je definičný obor


[image: image236.wmf]                   B je koobor  a

                      φ(A) = { y
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B: 
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 x
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A že φ(x) = y } je obor hodnôt zobrazenia φ.

   Zobrazenie  φ : A
[image: image240.wmf]®

 B je : INJEKTÍVNE  (prosté) ak 
[image: image241.wmf]"

x,y 
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A , x
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y
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 φ(x) 
[image: image245.wmf]¹

 φ(y)

                                              SURJEKTÍVNE  ( „ na B “)  ak 
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y 
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B  
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 x
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A  také, že  φ(x) = y .
[image: image250.wmf]
                                              BIJEKTÍVNE ak je injektívne a surjektívne.

   INVERZNÉ zobraz.: Ak pre zobrazenie φ : A
[image: image251.wmf]®

 B existuje zobrazenie ψ : B
[image: image252.wmf]®

 A také, že ich

                                    súčin φ ◦ ψ  aj  súčin ψ ◦ φ  je identické zobrazenie tak hovoríme, že ψ  je

                                    inverzné zobrazenie k φ a naopak φ je inverzné zobrazenie k ψ.
ZVÄZ  je poset, v ktorom každé dva prvky majú infimum aj supremum.

           Zväz  L je MODULÁRNY  ak 
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x,y,z 
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L  také, že  x
[image: image255.wmf]£

z  je   x
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(y
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z) = (x
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y)
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z .

           Zväz  L je DISTRIBUTÍVNY  ak 
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x,y,z 
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L  je   x
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 (y
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z) = (x
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y)
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(x
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z)   resp.

                                                                                           x
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(y
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z) = (x
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y)
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(x
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z) .

            Zväz sa nazýva  KOMPLEMENTÁRNY  ak všetky jeho prvky majú komplementy.
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