
Písomka 1:

1. Nech A ∈ F , A = ¬p ↑ q.
a) Napíšte formulu B ∈ F , B ≡ A v DNF.

b) Napíšte formulu C ∈ F , C ≡ A v KNF.

c) Dokážte (bez použitia pravdivostnej tabuľky), že B ≡ C.

d) Je A splniteľná? Prečo?

Je A platná? Prečo?

2. a) Napíšte definíciu interpretácie.

b) Nájdite vI((p⊕ ¬q)→ (¬p↔ q)), ak I(p) = I(q).

3. Nech U ⊂ F , U = {(p ↑ q) ∨ r, p⊕ ¬q, p↔ (q ∧ r)}
a) Zistite, v koľkých interpretáciách je množina U splniteľná.

b) Ukážte, že U |= (¬p ∨ (q ∧ r)).

c) Zdôvodnite, prečo U ̸|= ((p ∧ q ∧ r) ∨ (¬p ∧ ¬q ∧ ¬r)).

4. Nech A = (¬((p→ ¬q)→ r)) ∧ (¬p ∨ r).

a) Zapíšte A v poľskej notácii.

b) Napíšte vytvárajúci strom pre A a vyznačte v ňom hlavný operátor.

c) Pre podformulu B = (p → ¬q) formuly A nájdite v množine formúl
{q → p,¬p ∨ ¬q, (p ⊕ q) ↓ ¬p} takú formulu B

′
, aby B ≡ B

′
a napíšte

A
′
= A{B ← B

′}. Je A ≡ A
′
alebo A ̸≡ A

′
? Zdôvodnite.

d) Pomocou sémantickej tabuľky zistite, či je A splniteľná.

e) Overte, či |= A.

5. Nech ♡ je binárny operátor s pravdivostnou tabuľkou:

p q p♡q

0 0 1
0 1 0
1 0 1
1 1 1

a) Je operácia ♡ komutatívna? Dokážte.

b) Napíšte sémantickú tabuľku pre p♡q a pre ¬(p♡q).
c) (Prémia) Nájdite formulu A ∈ F , A ≡ p♡q tak, aby A obsahovala iba
atómy p, q a binárny operátor ↑.
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