(1) Dokazte alebo vyvratte: pre vietky mnoziny X, Y, Z plati
(a) (XUY)\(YUZ) = (X\2)\Y;
(b) (XUY)\(YNZ) =X\ (2\Y).
Ak rovnost plati, dokdZte ju pomocou rovnosti na tahaku. Ak nepla-
ti, najdite protipriklad.
Doékaz, Ze prvd rovnost plati:

(XUY)\(YUZ)=(XUuY)n(Yu2z2)° =
(Xu)NnyY9nzC=((XnYy9uyny9)nz®=
(XNYHYuUNNzC=XxnY“nz¢=XnznY° =
(X\Z2)NY® =(X\Y)\ Z

Protipriklad na druhi rovnost moze byt X =Y = Z = {1}.
Druhd skupina mala v zadani vymenené X ,Z.
(2) Nech N* ={1,2,3,...}. Nech p C N* x N* je dana takto:

ap b= a?|b,

kde a?|b znamend ,a? deli b”. Zistite, ¢ je p reflexivna, symetricka,
antisymetrickd, tranzitivna.
(R) nie: 22 2.
(S) nie: =2,y =4; 2% | y a zdroven y* | x.
(AS) dno:
o 1. typ dokazu:
Ak y/x? € Nt a zdroven x/y? € N, potom %;—2 € N*.
Kedze %y% = ;lef xzy|l. Teda xy = 1 a z toho vyplyva
o 2. typ dokazu:
Ak 22|y, potom x? < y. Kedse x > 1, x < x2. Mdme
:U§:L‘2§y, takze x < y.
Ak y?|z, potom y? < x. Kediey > 1, y < y>. Mdme
y <y? <z, takze y < z.
KedZex<yay<z, z=uy.
o 3. typ dokazu:
Kedze 22|y a zdroven y?|x, existugi k,1 € Nt také, Ze y =
ka?, r = ly® Po dosadeni dostdvame x = I.(k.z?)? =
L.k*2*. Kedse x > 0, méZeme rovnicu podelit x a dostd-
vame 1 = L.k%2.23. Vietky premenné napravo si delitele 1,
teda rovné 1. Tedak=1l=2x=1aajy=k.a®=1.
(T) dno:
o 1. typ dokazu:
Ak y/2%, 2/y? € N*, potom x%y% € N*, po vykrdteni y
dostdvame x%y € N*. Kedse 22.y|z, 22|2.
o 2typ dokazu:



(3)

Mdme y = k.2? a z = l.y?>. Po dosadeni dostivame z =
LE%.2* = (Lk%.2%).22%. Teda 22|z
Nech ~ je ekvivalencia na mnozine R? dana takto:

(a1,a2) ~ (b1,b2) & |ar| + |az| = [b1] + [b2]

Nakreslite, ako vyzera R?/ ~ a vyznatte triedy ekvivalencie [(0,0)]~,
[(07 _1)]~7 [(17 1)}~'
Nemusite dokazovat, Ze ~ je ekvivalencia.

Triedy ekvivalencie si Stvorce su stredom v (0,0). Pre jednu sku-
pinu to boli Stvorce so stranami rovnobezZnymi s osami x,y, pre druhi
pootocené o T /4.

Nech A ={0,1,2,3} a nech

P ={(x1,22) € A x A:x1 + x2 nie je delitelné 3}.
Ciastotné usporiadanie na P je dané takto:

(w1, 72) < (y1,92) & (71 < y1) A (22 < y2)

Nakreslite diagram posetu (P, <) a najdite minimélne, maximalne,
najmensie a najvicsie prvky.
Nemusite dokazovat, Ze < je ¢iasto¢né usporiadanie.

Nechce sa mi to kreslit, vicsina to mala dobre. Castd chyba bola,
Ze (0,0) € P. To nie je dobre, lebo 3|0. V tej druhej skupine sa obéas
zabidalo na (4,4).



